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Chapter5 

Two Dimensional Analytical Geometry-II

M.SEENUVASAN.M.s.c.,M.phil.,M.Ed.,
GHSS,SATHIYAMANGALAM
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2 4x ay=  0a   0a 2 4x ay= −2 4y ax= 2 4y ax= − 0a   0a 

𝐹(0, 𝑎)

𝑉(0,0) 𝑉(0,0)

𝑉(0,0)

𝑉(0,0)
𝐹(0, −𝑎)

𝐹(−𝑎, 0)𝐹(𝑎, 0)

வலபக்கம் திறப்புடையது இைபக்கம் திறப்புடையது மேற்பக்கம் திறப்புடையது

முடை 𝑉(0,0) முடை 𝑉(0,0)முடை 𝑉(0,0) முடை 𝑉(0,0)

கீழ்ப்பக்கம் திறப்புடையது

குவியம் 𝐹(𝑎, 0) குவியம் 𝐹(−𝑎, 0) குவியம் 𝐹(0, 𝑎) குவியம் 𝐹(0, −𝑎)

சமச்சரீ் அச்சு: 𝑦 = 0

இயக்கு வரையின்
சமன்பாடு : 𝑥 = −𝑎

சசவ்வகலத்தின் நீளம் : 4𝑎

𝑦 = 0 𝐱 = 0
𝐱 = 0

சசவ்வகலத்தின் நீளம் : 4𝑎சசவ்வகலத்தின் நீளம் : 4𝑎சசவ்வகலத்தின் நீளம் : 4𝑎

சமச்சரீ் அச்சு:சமச்சரீ் அச்சு: சமச்சரீ் அச்சு:

இயக்கு வரையின்
சமன்பாடு : 𝑥 = 𝑎

இயக்கு வரையின்
சமன்பாடு : 𝐲 = −𝑎

இயக்கு வரையின்
சமன்பாடு : y = 𝑎

x a=x a= −

y a=

y a= −

www.Padasalai.Net                                                     www.CBSEtips.in

Please Send Your Answer Keys to our Email Id:   padasalai.net@gmail.com

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

https://www.Padasalai.Net/


Padasalai.Net

1. ஒரு பாலம் பைவரளய வரளவில் உள்ளது. ரமயத்தில் 10 மீ உயைமும், அடிப்பகுதியில்
30மீ அகலமும் உள்ளது. ரமயத்திலிருந்து இருபுறமும் 6 மீ தூைத்தில் பாலத்தின்
உயைத்ரதக்காண்க.

பரவடையத்தின் சேன்பாடு  𝑥2 = −4𝑎𝑦 என்க.
தரீ்வு

B 15, −10 என்ற புள்ைி பரவடையத்தின் ேீதுள்ைது.

( )215 4 10

225
4

10

a

a

= − −

=

2 225

10
x y

−
 =

𝐷 6, −𝑦1 என்ற புள்ைி பரவடையத்தின் ேீதுள்ைது.
2

1

1

1

225
6 ( )

10

225
36

10

36 10
1.6

225

y

y

y

−
= −

=


= =

B(15,-10)A C 

E

D(6,−𝒚𝟏)

𝑦

𝑥

10 

ரமயத்திலிருந்து 6மீ தூைத்தில் வரளவின்

உயைம் = 𝑪𝑬 − 𝑫𝑬 = 𝟏𝟎 − 𝟏. 𝟔 = 𝟖. 𝟒 மீ

6
1515

𝒚𝟏

V(0,0)
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தரீ்வு

( ) ( )
2

4x h a y k− = − −

V(0.5,4)

𝑶(𝟎, 𝟎) C 
A

D(0.75,𝒚𝟏)

𝑦

𝑥

4

0.5

3. ஒரு நீரூற்றில், ஆதியிலிருந்து 0.5மீ கிரைமட்ைத் தூைத்தில் நீரின் அதிகபட்ச
உயைம் 4மீ, நீரின் பாரத ஒரு பைவரளயம் எனில் ஆதியிலிருந்து 0.75மீ
கிரைமட்ைத் தூைத்தில் நீரின் உயைத்ரதக்காண்க

𝑦1

பைவரளயம் கீழ்ப்புறம் திறப்புரையது

முரன 𝑽(𝟎. 𝟓, 𝟒)

( ) ( )
2

0.5 4 4x a y− = − −

இது O(0,0) வழிச் சசல்கிறது. 

( )
2

0 0.5 4 (0 4)a− = − −

0.25
4

4
a =

( ) ( )
2 0.25

0.5 4
4

x y − = − −

( ) ( )
2

1

0.25
0.75 0.5 4

4
y− = − −

∴𝑫(𝟎. 𝟕𝟓, 𝒚𝟏) பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது.

( ) ( )
2

1

0.25
0.25 4

4
y= − −

( )10.25 4 4y = − −

11 4y= − +

1 3y =

ததரவயான உயைம் 3மீ

www.Padasalai.Net                                                     www.CBSEtips.in

Please Send Your Answer Keys to our Email Id:   padasalai.net@gmail.com

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

www.padasalai.net

https://www.Padasalai.Net/


Padasalai.Net
தரீ்வு

𝑷 𝟑, −𝟐. 𝟓 என்ற புள்ளி பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது.

Q 𝒙𝟏, −𝟕. 𝟓 பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது. Q(𝒙𝟏, −𝟕. 𝟓)A 

v(0,0)

P(3.-2.5)

𝑦

𝑥

7.5
2.5

3

𝒙𝟏

( )2

1

2

1

1

1

9
7.5 9 3

2.5

9 3

9 3

3 3

x

x

x

x m

 
= − − =  

 

= 

= 

=

8. தரைமட்ைத்திலிருந்து 7.5மீ உயைத்தில் தரைக்கு இரையாகப் சபாருத்தப்பட்ை ஒரு குழாயிலிருந்து
சவளிதயறும் நீர் தரைரயத் சதாடும் பாரத ஒரு பைவரளயத்ரத ஏற்படுத்துகிறது. தமலும் இந்தப்
பைவரளயப் பாரதயின் முரன குழாயின் வாயில் அரமகிறது. குழாய் மட்ைத்திற்கு 2.5மீ கீதழ நீரின்
பாய்வானது குழாயின் முரன வழியாகச் சசல்லும் நிரல குத்துக் தகாட்டிற்கு 3மீ தூைத்தில் உள்ளது.
எனில் குத்துக் தகாட்டிலிருந்து எவ்வளவு தூைத்திற்கு அப்பால் நீைானது தரையில் விழும் என்பரதக்
காண்க.

2 4x ay= −

( ) ( )
2

3 4 2.5a= − −

9
4

2.5
a =

குத்துக் தகாட்டிலிருந்து 3 3 மீ தூைத்திற்கு
அப்பால் நீைானது தரையில் விழும்
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பைவரளயத்தின் சமன்பாடு  𝒙𝟐 = −𝟒𝒂𝒚 .

தரீ்வு

A −𝟔, −𝟒 என்பது எறிபுள்ளி என்க.
( ) ( )

2
6 4 4

36 16

36 9

16 4

a

a

a

 − = − −

=

= =

எறிதகாைம் காை A(-6,-4) என்ற புள்ளியில்
சதாடுதகாட்டுச் சாய்வு காை தவண்டும்.

B(6, −𝟒)A(-6,-4)

𝑦

𝑥

4

9. ஒரு ைாக்சகட் சவடியானது சகாளுத்தும்தபாது அது ஒரு பைவரளயப் பாரதயில்
சசல்கிறது. அதன் உச்ச உயைம் 4மீ-ஐ எட்டும்தபாது அது சகாளுத்தப்பட்ை இைத்திலிருந்து
கிரைமட்ைத் தூைம் 6மீ சதாரலவிலுள்ளது. இறுதியாக கிரைமட்ைமாக 12மீ சதாரலவில்
தரைரய வந்தரைகிறது. எனில் புறப்பட்ை இைத்தில் தரையுைன் ஏற்படுத்தப்படும்
எறிதகாைம் காண்க.

2 9x y = −

𝛉

2 9x y= −

𝑥 - ஐப் சபாறுத்து வரகயிை

2 9
dy

x
dx

= −

2

9

dy x

dx

−
 =

( )

( )

6, 4

2 6 4
tan

9 3at

dy

dx


− −

− − 
= = = 
 

4
tan

3
 =

1 4
tan

3
 −  

 =  
 
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4. சபாறியாளர் ஒருவர் குறுக்கு சவட்டு பைவரளயமாக உள்ள ஒரு துரைக்தகாள்
ஏற்பிரய வடிவரமக்கின்றார். ஏற்பி அதன் தமல்பக்கத்தில் 5மீ அகலமும், முரனயிலிருந்து
குவியம் 1.2மீ தூைத்திலும் உள்ளது.
(a) முரனரய ஆதியாகவும், x-அச்சு பைவரளயத்தின் சமச்சரீ் அச்சாகவும் சகாண்டு ஆய
அச்சுகரளப் சபாருத்தி பைவரளயத்தின் சமன்பாடு காண்க.
(b) முரனயிலிருந்து சசயற்ரகக்தகாள் ஏற்பியின் ஆழம் காண்க.

x

y

(𝒂) பைவரளயம் வலதுபுறம் திறப்புரையது
தரீ்வு:

2 4

1.2

y ax

VF a m

=

= =குவியம்

( )2 4 1.2y x=

2 4.8y x=

𝒃 𝑽𝑨 = 𝒙 என்க

C(x,2.5)

𝐯 𝑭 𝑨

𝑩

𝟏. 𝟐

𝑪(𝒙, 𝟐. 𝟓) என்ற புள்ளி 𝒚𝟐 = 𝟒. 𝟖𝒙 என்ற பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது.

𝑥
𝟐. 𝟓

𝟐. 𝟓

( )
2

2.5 4.8

6.25
1.3

4.8

x

x

=

 = =

∴   சசயற்ரகக்தகாள் ஏற்பியின் ஆழம்   𝑽𝑨 = 𝒙 = 𝟏. 𝟑 ேீ
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5. ஒரு சதாங்கு பாலத்தின் 60மீ சாரலப்பகுதிக்கு பைவரளய கம்பி வைம் பைத்தில்
உள்ளவாறு சபாறுத்தப்பட்டுள்ளது. சசங்குத்துக் கம்பி வைங்கள் சாரலப்பகுதியில்
ஒவ்சவான்றுக்கும் 6மீ இரைசவளி இருக்குமாறு அரமக்கப்பட்டுள்ளது. முரனயிலிருந்து
முதல் இைண்டு சசங்குத்து கம்பி வைங்களுக்கான நீளத்ரதக் காண்க.

பைவரளயத்தின் சமன்பாடு2 4x ay=

( )30,13C

2

2

30 4 13

30
4

13

a

a

= 

=

என்ற புள்ளி வழிச்சசல்கிறது. 

∴ 𝑬 𝟔, 𝒚𝟏 பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது

3

13

( )30,13C

2
2 30

13
x y =

3 3

2

1

30
36

13
y=

∴ 𝑭 𝟏𝟐, 𝒚𝟐 பைவரளயத்தின் மீதுள்ளது(i)    𝑽𝑮 = 𝟔 மற்றும் 𝑮𝑬 = 𝒚𝟏 .

(ii)    𝑽𝑯 = 𝟏𝟐 மற்றும் 𝑯𝑭 = 𝒚𝟐 .

1 0.52y =

சாரலயிலிருந்து கம்பி 
வைத்தின் நீளம் = 𝟑 + 𝟎. 𝟓𝟐

= 𝟑. 𝟓𝟐 மீ

2
2

2 2

30 13 12 12 13 16
12 2.08

13 30 30 100
y y

  
=  = = =



சாரலயிலிருந்து கம்பி
வைத்தின் நீளம் = 𝟑 + 𝟐. 𝟎𝟖 = 𝟓. 𝟎𝟖 மீ

𝑬(𝟔, 𝒚𝟏)

𝑨

𝑽(𝟎, 𝟎)

𝑭(𝟏𝟐, 𝒚𝟐)

𝑩

33
𝑮 𝑯 𝒙

𝑦

தரீ்வு

13

3030

D
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A semielliptical archway over a one-way road has a height of 3m and a width of 12m. The truck

has a width of 3m and a height of 2.7m. Will the truck clear the opening of the archway? (Fig)

ஒரு வழிப்பாரதயில் உள்ள அரை நீள்வட்ை வரளவின் உயைம் 3 மீ மற்றும்
அகலம் 12 மீ. ஒரு சைக்கு வாகனத்தின் அகலம் 3 மீ மற்றும் உயைம் 2.7 மீ எனில்
இந்த வாகனம் வரளவின் வழி சசல்ல முடியுமா? (பைம்)

Example 5.31 

( )
2 2

2 2
1 ..... 1

x y

a b
+ =

𝑎 = 6 ,𝑏 = 3

2 2

2 2
1

6 3

x y
+ =

ரமயத்திலிருந்து1.5மீ தூைத்தில்
வரளவின் உயைம் காை x = 1.5 =

𝟑

𝟐
எனச்சமன்பாட்டில் பிைதியிட்டு
y -இன்தரீ்வு காை

2

2

3

2
1

36 9

y

 
 
  + =

2 9
9 1

144
y

 
= − 

 

135
9

144

 
=  

 

2 135

16
y =

135

4
y =

11.62

4
=

2.90y =

தரீ்வு

வரளவின் உயைம் 2.90மீ, சைக்கு
வாகனத்தின் உயைம் 2.7மீ என்பதால்
சைக்கு வாகனம் நீள்வட்ை வரளவு
வழிதயச்சசல்லும்.
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2. ஒரு நான்கு வழிச்சாரலக்கான மரலவழிதய சசல்லும் சுைங்கப்பாரதயின்
முகப்பு ஒரு நீள்வட்ை வடிவமாக உள்ளது. சநடுஞ்சாரலயின் சமாத்த அகலம்
(முகப்பு அல்ல) 16மீ. சாரலயின் விளிம்பில் சுைங்கப்பாரதயின் உயைம், 4மீ
உயைமுள்ள சைக்கு வாகனம் சசல்வதற்குத் ததரவயான அளவிற்கும் முகப்பின்
அதிகபட்ச உயைம் 5மீ ஆகவும் இருக்க தவண்டுசமனில் சுைங்கப்பாரதயின்
திறப்பின் அகலம் என்னவாக இருக்க தவண்டும்?

2 2

2 2
1

x y

a b
+ =

முகப்பின் அதிகபட்ச உயசம் 𝒃 = 𝟓
2 2

2 2
1

5

x y

a
+ =

𝑫 𝟖, 𝟒 நீள்வட்ைத்தின் மீதுள்ளது.
2 2

2 2

8 4
1

5a
+ =

2

64 16
1

25a
 = −

2

64 9

25a
 =

2 25
64

9
a = 

40

3
a =

88
A𝑨′

𝑩(𝟎, 𝟓)

16m

𝑪

𝑫(𝟖, 𝟒)𝑫′

E𝑬′

4 4

அகலம் 𝑨𝑨′ = 𝟐𝒂 =
𝟖𝟎

𝟑
= 𝟐𝟔. 𝟔𝟔 𝒎

முகப்பின் அகலம்  26.22 மீ

தரீ்வு
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7. 1.2 மீ நீளமுள்ளதடி அதன் முரனகள் எப்தபாதும் ஆய அச்சுகரளத் சதாட்டுச்
சசல்லுமாறு நகருகின்றது. தடியின் x -அச்சு முரனயிலிருந்து 0.3மீ தூைத்தில்
உள்ள ஒரு புள்ளி P-ன் நியமப்பாரத ஒரு நீள்வட்ைம் என நிறுவுக, தமலும் அதன்
ரமயத்சதாரலத்தகவும் காண்க.

A

B

𝑷(𝒙, 𝒚)

N

M
𝜽

0
𝜽

தரீ்வு

∆ 𝑨𝑵𝑷 - ல் ∆ 𝑷𝑴𝑩 - ல்

0.3

0.9

𝒄𝒐𝒔𝜽 =
அ.ப
க =

𝒙𝟏

𝟎. 𝟗
𝒔𝒊𝒏𝜽 =

எ.ப
க =

𝒚𝟏

𝟎. 𝟑

𝒙𝟏

𝒚𝟏

2 2cos sin 1 + =

𝑷 𝒙𝟏,𝒚𝟏 - யின் நியமப் பாரத

2 2

1 1 1
0.9 0.3

x y   
+ =   

   
2 2

1 1 1
0.81 0.9

x y
+ =

2 0.81a = 2 0.9b =

2 2

2

a b
e

a

−
=ரமயத்சதாரலத்தகவு

0.81 0.09

0.81
e

−
=

2 2

3
e =

0.72

0.81
=

8

9
=
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6. ஒரு அணு உடல குைிரூட்டும் தூணின் குறுக்கு வவட்டு அதிபரவடைய வடிவில் உள்ைது.
மேலும் அதன் சேன்பாடு 𝑥2

302 −
𝑦2

442 = 1. தூண் 150ேீ உயரமுடையது. மேலும்
அதிபரவடையத்தின் டேயத்திலிருந்து தூணின் மேல்பகுதிக்காை தூரம்
டேயத்திலிருந்து அடிப்பகுதிக்கு உள்ை தூரத்தில் பாதியாக உள்ைது. தூணின்
மேற்பகுதி ேற்றும் அடிப்பகுதியின் விட்ைங்கடைக் காண்க.

( )
2 2

2 2
1 .... 1

30 44

x y
− =

தரீ்வு

Substituet 𝑥1 , 50 in (1)

2 2

1

2 2

50
1

30 44

x
− =

2 2

1

30
44 50

44
x = +

1 45.41x m=

diameter   2𝑥1 = 2 45.41
= 90.82𝑚

Sub ൫𝑥2 , −100) in (1)

2 2

2

2 2

100
1

30 44

x
− =

2 2

2

30
44 100

44
x = +

2 74.49x m=

diameter   2𝑥2 = 2 74.49
= 148.98𝑚
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10. A , B என்ற இரு புள்ளிகள் 10கி.மீ இரைசவளியில் உள்ளன. இந்தப் புள்ளிகளில்
சவவ்தவறு தநைங்களில் தகட்கப்பட்ை சவடிச்சத்தத்திலிருந்து சவடிச்சத்தம்
உண்ைான இைம் A என்ற புள்ளி B என்ற புள்ளிரயவிை 6 கி.மீ அருகாரமயில்
உள்ளது என நிர்ையிக்கப்பட்ைது. சவடிச்சத்தம் உண்ைான இைம் ஒரு குறிப்பிட்ை
வரளவரைக்கு உட்பட்ைது என நிரூபித்து அதன் சமன்பாட்ரைக் காண்க
தீர்வு

2 6BP AP a= =

3a =

2AB ae=

2 10ae =

5ae =

2 2 2 2b a e a= −

2 25 9b = −

2 16b =

2 2

2 2
1

x y

a b
− =

𝐴(−5,0) 𝐵(5,0)𝐶(0,0)

𝑃(𝑥, 𝑦)

∴ மதடவயாை சேன்பாடு
2 2

1
9 16

x y
− =
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எடுத்துக்காட்டு 5.39
இரு கைதலாை காவல்பரைத் தளங்கள் 600 கி.மீ. சதாரலவில் 𝑨(𝟎, 𝟎)மற்றும் 𝑩(𝟎, 𝟔𝟎𝟎)என்ற
புள்ளிகளில் அரமந்துள்ளன. P என்ற புள்ளியில் உள்ள கப்பலிலிருந்து ஆபத்திற்கான
சமிக்ரைகள் இரு தளங்களிலும் சிறிதளவு மாறுபட்ை தநைங்களில் சபறப்படுகின்றன.
அவற்றிலிருந்து கப்பல், தளம் B ரய விை தளம் A -க்கு 200 கி.மீ. அதிக தூைத்தில் உள்ளதாக
தரீ்மானிக்கப்படுகின்றது. எனதவ அந்தக் கப்பல் இருக்கும் இைம் வழியாகச் சசல்லும்
அதிபைவரளயத்தின் சமன்பாடு காண்க
தீர்வு

𝑨(𝟎, 𝟎)

𝑩(𝟎, 𝟔𝟎𝟎)

𝑪(𝟎, 𝟑𝟎𝟎)

𝑷(𝒙, 𝟔𝟎𝟎)
𝑥

𝑥 + 200
x

y

Centre 𝑪(𝟎, 𝟑𝟎𝟎)

( ) ( )
2 2

2 2

300 0
1

y x

a b

− −
− =

(0,400)

2 200AP BP a= =
100a =

2 10000a =

2 600AB ae= =

300ae =
2 2 2 2b a e a= −
2 90000 10000b = −

2 80000b =

( ) ( )
2 2

2 2
1

y k x h

a b

− −
− =

( )
2 2300

1
10000 80000

y x−
 − =

Equation of the hyperbola is 
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8. தகைைீழாை கவக்ைப்பட்ட ஒரு நேர்வட்ட கூம்பின் வடிவில் உள்ள ஒரு ேீர்ேிகைத்
ததாட்டியின் ஆழம் 12 மீட்டர் மற்றும் நமலுள்ள வட்டத்தின் ஆரம் 5 மீட்டர் என்ை .
ேிமிடத்திற்கு 10 ைன மீட்டர் நவைத்தில் ேீர் பாய்ச்சப்படுைிறது எனில், 8 மீட்டர் ஆழத்தில் ேீர்
இருக்கும் நபாது ேீரின் ஆழம் அதிைரிக்கும் நவைம் என்ன ?
தரீ்வு

21

3
V r h=

2
1 5

3 12
V h h

 
=  

 

325

3 144
V h


=



225
3

3 144

dV dh
h

dt dt


=



225
10 8

144

dh

dt


=  

𝒅𝑽

𝒅𝒕
= 𝟏𝟎, 𝒉 = 𝟖 எனும் நபாது 𝒅𝒉

𝒅𝒕
ைாண நவண்டும்.

தைாடுக்ைப்பட்டுள்ளது :
𝒓

𝒉
=

𝟓

𝟏𝟐
⇒ 𝒓 =

𝟓

𝟏𝟐
𝒉

ேிருபிக்ைப்படநவண்டியது

10 144

25 64

dh

dt 


=



9

10

dh

dt 
= மீ /ேிமிடம்

12

5

r

h
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எ.ைா 7.9 தைாணரிப்பட்கடயிைிருந்து ேிமிடத்திற்கு 30 ைன மீட்டர் வதீத்தில்
தைாட்டப்படும் உப்பு வட்ட வடிவ அடிமானம் தைாண்ட கூம்பு வடிவம் தபறுைிறது. 
நமலும் கூம்பின் உயரமும் அடிமானத்தின் விட்டமும் சமமாை உள்ளது. 10 மீட்டர்
உயரம் எனும்நபாது கூம்பின் உயரம் எவ்நவைத்தில் அதிைரிக்கும்?

தைாடுக்ைப்பட்டுள்ளது :

𝒅𝑽

𝒅𝒕
= 𝟑𝟎, 𝒉 = 𝟏𝟎 எனும் நபாது 𝒅𝒉

𝒅𝒕
ைாண நவண்டும்.

ேிருபிக்ைப்படநவண்டியது
𝒉 = 𝟐𝒓 ⇒ 𝒓 =

𝒉

𝟐

21

3
V r h=

2
1

3 2

h
V h

 
=  

 

31

12
V h=

21
3

12

dV dh
h

dt dt
= 

21
30 10

4

dh

dt
=  

1 6
4 30

100 5

dh

dt  
=   = மீ /ேிமிடம்

தரீ்வு
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எ.ைா 7.7 நைாள வடிவில் உள்ள ஒரு ஊதுகபயில் ைாற்றிகன வினாடிக்கு 1000செமீ𝟑 எனும்
வதீத்தில் ோம் ஊதினால் ஆரம் 7 தசமீ எனும்நபாது ஊதுகபயின் ஆரத்தின் மாறுபாட்டு
வதீம் என்ன ? நமலும் நமற்பரப்பு மாறுபாட்டு வதீத்கதயும் ைணக்ைிடுை.
Solution

Given:
𝒅𝑽

𝒅𝒕
= 𝟏𝟎𝟎𝟎

we need to find 
𝒅𝒓

𝒅𝒕
when r = 7 .To prove:

34

3
V r=

24
3

3

dV dr
r

dt dt
= 

21000 4 7
dr

dt
=  

1000

4 49

dr

dt 
=



250

49

dr

dt 
=

24S r=

4 2
dr

S r
dt

= 

250
8 7

49
S 


=  

2000

7
S =∴ The rate of 

change of radius is

∴The rate of change 

of surface area is

The volume of the baloon of radius r is The surface area S of the baloon is

cm/sec.

cm2/sec.
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Example 7.10 (Two variable related rate problem) (இருமாறி ொர்ந்த வதீக் கணக்கு)
வடக்ைிைிருந்து ததற்நை தசல்லும் பாகதயும் ைிழக்ைிைிருந்து நமற்நை தசல்லும் பாகதயும் P

எனும் புள்ளியில் தவட்டுைிறது. வடக்கு நோக்ைிச் தசல்லும் மைிழுந்து A முதல் பாகத
வழியாைச் தசல்ைிறது. ைிழக்கு நோக்ைிச் தசல்லும் மைிழுந்து B இரண்டாவது பாகத
வழியாைச் தசல்ைிறது. குறிப்பிட்ட நேரத்தில் மைிழுந்து A ஆனது P -க்கு வடக்நை 10
ைிநைாமீட்டர்ைள் ததாகைவில் மணிக்கு 80 ைி.மீ நவைத்தில் தசல்ைிறது. அநத சமயத்தில்
மைிழுந்து B ஆனது P -க்கு ைிழக்நை 15 ைி.மீ ததாகைவில் மணிக்கு 100 ைி.மீ நவைத்தில்
தசல்ைிறது. இரு மைிழுந்துைளுக்ைிகடநய உள்ள தூரம் எவ்நவைத்தில் மாறுைிறது?

( ) ( ) ( )
2 2 2

c t a t b t= +

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2c t c t a t a t b t b t  = +

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )c t c t a t a t b t b t  = +

aa bb
c

c

 +
 =

( ) ( )
2 2

10 80 15 100

10 15
c

 + 
 =

+

2 2

aa bb
c

a b

 +
 =

+

2300 5 460

325 5 13
c


 = =

460
127.6

13
c = 

Let a (t) be the distance of car A north of P at time t , 

and b (t) the distance of car B east of P at time t , and

let c(t) be the distance from car A to car B at time t . 

Solution

0, 𝑎(𝑡)

𝑏 𝑡 , 0𝑃

𝑐(𝑡)

N

E

N

S

EW
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9. 17 மீட்டர் ேீளமுள்ள ஒரு ஏணி தசங்குத்தான சுவரில் சாய்த்து கவக்ைப்பட்டுள்ளது.
ஏணியின் அடிப்பக்ைம் சுவற்றிைிருந்து விைைிச் தசல்லும் வதீம் வினாடிக்கு 5 மீட்டர் எனில்
ஏணியின் அடிப்பக்ைம் சுவற்றிைிருந்து 8 மீட்டர் ததாகைவில் இருக்கும் நபாது,
(i) அதன் உச்சி என்ன வதீத்தில் ைீழ்நோக்ைி இறங்கும் என்பகதக் ைாண்ை.
(ii) எந்த வதீத்தில், ஏணி, சுவர் மற்றும் தகர ஆைியவற்றால் உருவாகும் முக்நைாணத்தின்
பரப்பளவு மாறுைிறது?

𝑂 𝐴

𝐵

𝑦

𝑥

𝑧 = 17

𝑥′ = 5

𝑦′ =?

தைாடுக்ைப்பட்டுள்ளது :

ேிருபிக்ைப்படநவண்டியது :
𝒅𝒙

𝒅𝒕
= 𝟓, 𝒙 = 𝟖, 𝒚 = 𝟏𝟓 எனும் நபாது 𝒅𝒚

𝒅𝒕
ைாண நவண்டும்.

2 2 217x y+ =

2 2 0
dx dy

x y
dt dt

+ =

dy x dx

dt y dt
= −

( )
8 8

5
15 3

dy

dt

−
 = − = மீ/வினாடி

(i) (ii)பரப்பளவு
1

2
A xy=

1

2

dA dy dx
x y

dt dt dt

 
= + 

 

( )
1 8

8 15 5
2 3

 −  
= +  

  

2 2 28, 17 17 289 64x z x y y= =  + =  = −

225 15y = =

 
1 161

64 225 26.83
6 6

dA

dt
= − + = = மீ2

/வினாடி
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10. வட திகசயிைிருந்து ஒரு தசங்நைாண சந்திப்கப அணுகும் ஒரு ைாவல்துகற வாைனம்
நவைமாைச் தசன்று திரும்பி ைிழக்கு நோக்ைிச் தசல்லும் ஒரு மைிழுந்கத துரத்துைிறது.
சாகை சந்திப்பின் வடக்நை 0.6 ைி.மீ ததாகைவில் ைாவல்துகறயின் வாைனமும் ைிழக்நை
0.8 ைி.மீ ததாகைவில் மைிழுந்தும் உள்ள தபாழுது, மின்ைாந்த அகைக் ைருவியின்
துகணதைாண்டு ைாவல்துகற தங்ைளது வாைனத்திற்கும் மைிழுந்துக்கும் இகடப்பட்ட
தூரம் மணிக்கு 20 ைி.மீ வதீத்தில் அதிைரிக்ைிறது எனத் தரீ்மானிக்ைின்றனர். ைாவல்துகற
வாைனம் மணிக்கு 60 ைி.மீ நவைத்தில் ேைர்ைிறது எனில் மைிழுந்தின் நவைம் என்ன ?

தைாடுக்ைப்பட்டுள்ளது :
𝑑𝑦

𝑑𝑡
= −60,

𝑑𝑧

𝑑𝑡
= 20,

ேிருபிக்ைப்படநவண்டியது:

𝑥 = 0.8, 𝑦 = 0.6 , 𝑧 = 1 எனும்ப ாது  𝑑𝑥

𝑑𝑡
காண பவண்டும்.  

2 2 20.8, 0.6

0.64 0.36

1

x y x y z

z

z

= =  + =

 = +

 =

2 2 2z x y= +

2 2 2
dz dx dy

z x y
dt dt dt

= +

dz dx dy
z x y

dt dt dt
= +

( )( ) ( ) ( )( )1 20 0.8 0.6 60
dx

dt
= + −

20 36 560

0.8 8

dx

dt

+
 = =

70
dx

dt
 =

𝑂 𝐴

N

E

𝐵

𝑦

𝑥

𝑧

𝑥′ =?

𝑦′ = −60

தரீ்வு

கி.மீ/மணி

MAR2020
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ஒரு சிற்றுந்து A ஆனது மணிக்கு 50 ைி.மீ நவைத்தில் நமற்ைிைிருந்து ைிழக்கு நோக்ைிச்
தசல்ைிறது. மற்தறாரு சிற்றுந்து B ஆனது மணிக்கு 60 ைி.மீ. நவைத்தில் வடக்கு நோக்ைிச்
தசல்ைிறது. இகவ இரண்டும் சாகைைள் சந்திக்கும் இடத்கத நோக்ைிச் தசல்ைின்றன.
சாகைைள் சந்திக்கும் முகனயிைிருந்து சிற்றுந்து A ஆனது 0.3 ைி.மீ தூரத்திலும் சிற்றுந்து B
ஆனது 0.4 ைி.மீ தூரத்திலும் இருக்கும் நபாது ஒன்கற ஒன்று தேருங்கும் நவை வதீத்கதக்
ைணக்ைிடுை.

2 2 2x y z+ =

2 2 2
dx dy dz

x y z
dt dt dt

+ =

dx dy dz
x y z

dt dt dt
+ =

( )( ) ( )( ) ( )0.3 50 0.4 60 0.5
dz

dt
− + − =

15 24

0.5

dz

dt

− −
=

39
78

0.5

dz

dt

−
= = −

தைாடுக்ைப்பட்டுள்ளது : 2 2 20.3, 0.4 0.09 0.16x y x y z z= =  + =  = +

0.25 0.5z = =

𝐴

𝐵

𝑂𝑥

𝑦𝑧

𝑁

𝐸

𝑆

𝑊

ேிருபிக்ைப்படநவண்டியது:

𝑑𝑥

𝑑𝑡
= −50,

𝑑𝑦

𝑑𝑡
= −60 எனும்ப ாது  𝑑𝑧

𝑑𝑡
காண பவண்டும்.  

Km/hr

தரீ்வு
SEP 2020
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(The Second Derivative Test)

Suppose that c is a critical point at which 𝒇′(c) = 0, that f ′(x) exists in a 

neighborhood of c , and that 𝒇′′(c) exists. Then

(1)  f  has a relative maximum value at c if 𝒇′′ (c) < 0 and 

(2)  𝒇 has a relative minimum value at c if 𝒇′′ (c) > 0 .

(3)  If 𝒇′′(c) = 0 , the test is not informative.

(First Derivative Test)
Let (c, f (c)) be a critical point of function f (x) that is continuous on an open interval I

containing c . If f (x) is differentiable on the interval, except possibly at c , then f (c) can be

classified as follows:

(i)   If f ′(x) changes from negative to positive at c , then f (x) has a local minimum f (c) .

(ii)  If f ′(x) changes from positive to negative at c , then f (x) has a local maximum f (c) .

(iii) If f ′(x) is positive on both sides of c or negative on both sides of c , then f (c) is neither

a local minimum nor a local maximum.
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(இரண்டாம் வகைக்தைழு நசாதகன )
c எனும் நிலைப்புள்ளியில் 𝑓′(c) = 0, எனவும், c -ன் அண்லமயில் f ′(x) காணத்தக்கது எனவும்,
பமலும் 𝑓′′(c) காணத்தக்கது எனவும் சகாண்டால்
(1) 𝑓′′(c) < 0 எனில் c -யில் f ஆனது இடஞ்ொர்ந்த ச ருமத்லத அலடயும் 
(2) 𝑓′′(c) > 0 எனில் c -யில் f ஆனது இடஞ்ெர்ந்த ெிறுமத்லத அலடயும். 
(3) 𝑓′′(c) = 0 எனில், இந்த பொதலனயில் இடஞ்ொர்ந்த அறுதி மதிப்புகலளப்  ற்றிய 
தகவல் இல்லை.

(முதல் வகைக்தைழு நசாதகன )
f (x) என்ற சதாடர்ச்ெியான ொர் ிற்கு c -ஐ உள்ளடக்கிய திறந்த இலடசவளி I -யில்

(c, f (c)) என் து நிலைப்புள்ளி என்க . f (x) ஆனது c –ஐத் தவிர்த்த இலடசவளியில்
வலகயிடத்தக்கது எனில்  f (c) -ஐ கீழ்க்காணுமாறு வலகப் டுத்தைாம்:
(i) f ′(x) ஆனது c -ல் குலறயிைிருந்து மிலகக்கு மாறினால் , f (x) -க்கு f (c) என் து இடம்

ொர்ந்த ெிறுமம் ஆகும்.
(ii) f ′(x) ஆனது c -ன் மிலகயிைிருந்து குலறக்கு மாறினால் , f (x) -க்கு f (c) என் து இடம்

ொர்ந்த ச ருமம் ஆகும்.
(iii) f ′(x) -ன் குறியானது c -ன் இருபுறமும் மிலகயாகபவா அல்ைது c -ன் இருபுறமும்

குலறயாகபவா இருந்தால் , f (c) என் து இடம் ொர்ந்த ெிறுமமும் இல்லை இடம் ொர்ந்த                            
ச ருமமும் இல்லை எனைாம்
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எ.ைா7.62 ேம்மிடம் 12 அைகு பக்ை அளவுகடய தமல்ைிய சதுர தைடு உள்ளது
மற்றும் தவளிப்புறத்தின் மூகைைளிைிருந்து சிறிய சதுரங்ைகள தவட்டி
பக்ைங்ைகள மடிப்பதன் மூைம் திறந்த தபட்டிகய உருவாக்ை விரும்புைிநறாம்.
நைள்வி என்னதவன்றால், எந்த தவட்டு அதிைபட்ச ைன அளகவ உருவாக்கும்?

( ) ( )
2

12 2 , 0,6 .V x x x= −  

( ) ( ) ( ) ( )( )
2

12 2 1 2 12 2 2V x x x x = − + − −

( ) ( ) ( )
2

12 2 4 12 2V x x x x = − − −

( ) ( )( )12 2 12 6 .V x x x = − −

( ) 0 2,6V x x =  = ( )6 0,6 ,

இகடதவளி (0,2) (2,6)
𝑽′ 𝒙 − ன் குறி 𝒇′ 𝒙 > 𝟎 𝒇′ 𝒙 < 𝟎

+ve -ve

x = 2 நதக்ை ேிகை எண்

எனநவ x = 2 -ல் V ஆனது இடஞ்சார்ந்த
தபரும மதிப்பிகன அகடயும்

𝑽 𝟐 = 𝟏𝟐𝟖

எனநவ தபரும ைன அளவிற்கு 2 அைகுைள் தவட்ட நவண்டும்.

தபரும மதிப்பு

12-2x

x

By 𝟏𝒔𝒕 Derivative Test
தரீ்வு

தபருமமாக்குை

திறந்த தபட்டியின் உயரம் 𝒙 மற்றும் 
அடிப்பக்ை ேீளம் (12 - 2x) என்ை.

V l b h=  
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பரப்பளவு 196 சதுர அைகுைள் தைாண்ட ஒரு சதுர தைட்டிகன அதன் ஒவ்தவாரு
மூகையிலும் சமமான சிறு சதுரங்ைகள ேீக்ைி, மடித்து ஒரு தபட்டியாை
மாற்றப்படுைிறது. தபட்டியின் ைன அளவு உச்சமாை இருக்ை நவண்டுமாயின்
தவட்டி ேீக்ைப்பட்ட சதுரத்தின் பக்ைத்தின் அளவு 𝟕

𝟑
என ேிரூபிக்ை. MAR2020

( ) ( )
2

14 2 ,V x x x= − 

( ) ( ) ( ) ( )( )
2

14 2 1 2 14 2 2V x x x x = − + − −

( ) ( ) ( )
2

14 2 4 14 2V x x x x = − − −

( ) ( )( )14 2 14 6V x x x = − −

( ) 0V x =

7
7

3
x or =

( ) 0.V x 𝒙 =
𝟕

𝟑
,எனில்

𝟏𝟒 − 𝟐𝒙

𝟏
𝟒

−
𝟐

𝒙

𝑥
𝑥

𝑥
𝑥 𝑥

𝑥

𝑥
𝑥

14

14

x = 
𝟕

𝟑
-ல் V ஆனது இடஞ்சார்ந்த தபரும மதிப்பிகன

அகடயும்

14-2x

x

தரீ்வு
By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

( )( )14 2 14 6 0x x − − =
தபருமமாக்குை

திறந்த தபட்டியின் உயரம் 𝒙 மற்றும் 
அடிப்பக்ை ேீளம் (14-2x) என்ை.

( ) 0.V x 

எனநவ தபரும ைன அளவிற்கு 7

3
அைகுைள்

தவட்ட நவண்டும்.
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10.  ஒரு உற்பத்தியாளர் ஒரு சதுர அடித்தளத்கதயும் 108 சதுர தச.மீ தவளிப்புறப்
பரப்கபயும் தைாண்ட திறந்த தபட்டிகய வடிவகமக்ை விரும்புைிறார். அதிைபட்ச
ைன அளவிற்ைான தபட்டியின் பரிமாணங்ைகளக் ைாண்ை.

𝑥
𝑥

𝑥
𝑥 𝑥

𝑥

𝑥
𝑥𝑦

𝑦

தரீ்வு
திறந்த தபட்டியின் உயரம் 𝒙 மற்றும் அடிப்பக்ை ேீளம் 𝒚 என்ை

தவளிப்புறப் பரப்பு 2 4 108y xy + =

V y y x=  

( )
2

2 108

4

y
V y y

y

 −
=  

 

( ) ( )2108
4

y
V y y= −

( )
3

27
4

y
V y y= −

( ) ( )
23

27 1
4

y
V y = −

( ) ( )
3 3

2
4 2

y
V y y = − = −

( ) 0V y =
23

27 0
4

y − =

2 36y =

6,y =

6y = ( ) 0V y எனில்

தபருமமாக்குை

ேீளம் 6 தச.மீ,உயரம் 3 தச.மீ

6y = எனும்நபாது ைன அளவு தபரும மதிப்கபப் தபறும்

y
y

x

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

𝒚 குகற எண்ணாைாது
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8. தைாடுக்ைப்பட்ட சுற்றளவுள்ள தசவ்வைங்ைளுள், சதுரம் மட்டுநம 
தபரும பரப்கபக் தைாண்டிருக்கும் என ேிறுவுை.
தரீ்வு

( )2 2 2P x y x y= + = +

A xy=

( )
2

P
A x x x

 
= − 

 

( ) 2

2

P
A x x x= −

( ) ( )1 2
2

P
A x x = −

( ) 2A x = −

( ) 0A x = 2 0
2

P
x − =

4

P
x =

தபருமமாக்குை

பரிமாணங்ைள் 𝒙, 𝒚 என்ை.

4

P
x = எனும்நபாது பரப்பளவு தபருமமாகும். 

எனநவ இது ஒரு சதுரம் ஆகும்.

4

P
x =

4

P
y =எனில்

4

P
x = ( ) 0A x எனில்

பரப்பளவு

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

என்ை. 

சுற்றளவு
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எ.ைா 7.65  தைாடுக்ைப்பட்ட பரப்புகடய தசவ்வைங்ைளுள் சதுரம் 
மட்டுநம குகறந்த சுற்றளகவக் தைாண்டு இருக்கும் என ேிறுவுை.
தரீ்வு

( )2 2 2P x y x y= + = +

சிருமமாக்குை

பரிமாணங்ைள் 𝒙, 𝒚 என்ை.
xy k=பரப்பளவு

( ) 2
k

P x x
x

 
= + 

 
என்ை. 

( ) 2
2 1

k
P x

x

 
 = − 

 

( ) 3 3

2 4
2 0

k k
P x

x x

 
 = + = 

 

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

( ) 0P x = 2
2 1 0

k

x

 
 − = 

 

x k = 

x k= ( ) 0P x எனில்

x k = எனும்நபாது சுற்றளவு சிருமமாகும். 

எனநவ இது ஒரு சதுரம் ஆகும்.

என்பது ஒரு ேிகை எண் ஆகும்.x k=

x k=
k

y k
k

= =எனில்
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6.   ஒரு விவசாயி ஒரு ேதிகய ஒட்டிய தசவ்வை நமய்ச்சல் ேிைத்திற்கு நவைி அகமக்ை
திட்டமிட்டுள்ளார் . மந்கதைளுக்கு நபாதுமான புல் வழங்ை நமய்ச்சல் ேிைம் 1,80,000 சதுர
மீட்டர் பரப்பளவு இருக்ை நவண்டும். ஆற்றின் குறுக்நை நவைி அகமக்ைத் நதகவயில்கை. 
நவைி அகமக்ைத் நதகவயான குகறந்தபட்ச நவைிக் ைம்பியின் ேீளம் என்ன?
தரீ்வு
பரிமாணங்ைள் 𝒙, 𝒚 என்ை.

180,000xy =

2P x y= +

( )
180000

2P x x
x

= +

( ) ( ) 2

180000
2 1P x

x
 = −

( ) 3

2 180000
P x

x


 =

( ) 0P x =
2

180000
2 0

x
 − =

2 90000x =

300,x =

சிறுமமாக்குை.

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

300x = ( ) 0P x எனில்

𝒙 குகற எண்ணாைாது

ஆைநவ 300x = எனில் சுற்றளவு சிறும மதிப்கப தபறும்

300x =
180000

600
300

y = =எனில்

ைம்பி நவைியின் ேீளம் ( )2 2 300 600 1200 .x y m+ = + =

𝑥𝑥

𝑦
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5.  ஒரு தசவ்வை வடிவிைான பக்ைத்தில் 24 தச.மீ𝟐 அளவிற்கு அச்சிடப்பட்டுள்ளது. 
நமற்புற மற்றும் ைீழ்ப்புற ஓரங்ைள் 1.5 தச .மீ அளவிலும் மற்ற பக்ைங்ைளின்
ஓரங்ைள் 1 தச மீ அளவிலும் இகடதவளி விடப்பட்டுள்ளது. ைாைித பக்ைத்தின்
குகறந்த பரப்பளவிற்கு அதன் ேீள, அைைங்ைள் என்னவாை இருக்ை நவண்டும்?
தரீ்வு
அச்சிடப்பட்ட பகுதியின் பரிமாணங்ைள் 𝒙, 𝒚 என்ை.

∴  சுவதராட்டியின் பரிமாணங்ைள் 𝒙 + 𝟐, 𝒚 + 𝟑 .

சிறுமமாக்குை :

24xy =

( )( )2 3A x y= + +

( ) ( )
24

2 3A x x
x

 
= + + 

 

( )
48

24 3 6A x x
x

= + + +

( ) ( ) 2

48
3 1A x

x
 = −

( ) 3 3

2 48 96
A x

x x


 = =

( ) 0A x =
2

48
3 0

x
 − =

23 48x =

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

𝒙 குகற எண்ணாைாது

4x = ( ) 0A x எனில்

4x = எனும்நபாது 𝐴சிருமமாகும். 

4,x =

4x = எனில்
24

6 . .
4

y c m= =பரிமாணங்ைள்

𝒙

𝒚

𝒙 + 𝟐

𝒚 + 𝟑

𝟏. 𝟓

𝟏
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7. 10தச.மீ ஆரமுள்ள வட்டத்தினுள் அகமக்ைப்படும் தசவ்வைங்ைளுள்
மீப்தபரு பரப்புகடய தசவ்வைத்தின் பரிமாணங்ைகளக் ைாண்ை.
தரீ்வு 𝒚

𝒙

𝑺 𝑹

𝑸𝑷

𝜃

(𝟏𝟎𝐜𝐨𝐬𝜽, 𝟏𝟎𝒔𝒊𝒏𝜽)

𝟏𝟎𝐜𝐨𝐬𝜽

𝟏
𝟎

𝒔
𝒊𝒏

𝜽

𝑷𝑸𝑹𝑺 என்ற தசவ்வைத்தின் பரப்பளவு

( ) 20cos 20sinA   = 

( ) 200 2cos sinA   = 

( ) 200sin 2A  =

( ) 200cos 2 2A   = 

( ) 400cos 2A   =

( ) 400sin 2 2A   = − 

( ) 800sin 2A   = −

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

( ) 0A  = cos 2 0 =

( )12 cos 0 − =

2
2


 =

4


 =

4


 = ( ) 0A  எனில்,

𝜽 =
𝝅

𝟒
எனும்நபாது 𝑨 தபருமமாகும்

∴  எனநவ பரிமாணங்ைள் 20cos ,20sin
4 4

 

. ., 10 2 . , 10 2.i e c m

தபருமமாக்குை

பரிமாணங்ைள்
20cos , 20sinPQ QR = =
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9. r தச.மீ ஆரமுள்ள அகற வட்டத்தினுள் அகமக்ைப்படும்
தசவ்வைங்ைளுள் மீப்தபரு தசவ்வைத்தின் பரிமாணங்ைகளக் ைாண்ை? 

𝒚

𝒙

𝑺 𝑹

𝑸𝑷
𝜃

(𝐫𝐜𝐨𝐬𝜽, 𝒓𝒔𝒊𝒏𝜽)

𝐫𝐜𝐨𝐬𝜽

𝒓
𝒔𝒊

𝒏
𝜽

2 cos sinA r r = 

( ) 2 sin 2A r =

( )

( )

2

2

cos 2 2

2 cos 2

A r

A r

 

 

 = 

 =

( ) ( )

( )

2

2

2 sin 2 2

4 sin 2

A r

A r

 

 

 = − 

 = −

தரீ்வு

𝑷𝑸𝑹𝑺 என்ற தசவ்வைத்தின் பரப்பளவு
2 cos ,PQ r = sinQR r =பரிமாணங்ைள் என்ை.

தபருமமாக்குை By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

( ) 0A  = cos 2 0 =

4


 =

4


 = ( ) 0A  எனில்,

2 cos , sin
4 4

r r
 

𝜽 =
𝝅

𝟒
எனும்நபாது 𝑨 தபருமமாகும்

∴  எனநவ பரிமாணங்ைள்

. ., 2 , .
2

r
i e r c m

𝐫𝐜𝐨𝐬
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12. ஆரம் a தச.மீ மற்றும் உயரம் b தச.மீ தைாண்ட ஒரு தவற்றுக் கூம்பு ஒரு நமகசயின்
மீது கவக்ைப்படுைிறது. இதன் அடியில் மகறத்து கவக்ைக் கூடிய மிைப்தபரிய உருகளயின்
ைன அளவு கூம்பின் ைன அளகவப் நபால் 𝟒

𝟗
மடங்கு என்பகதக் ைாட்டுை.

தபருமமாக்குை

தரீ்வு
𝐴

𝐵 𝐶

𝐷

𝐸

𝑎

ℎ

𝑏

𝑟

,AB b= ,BC a= ,DE h= EC a r= −

ABC DEC 

AB DE b h

BC EC a a r
=  =

−
( )

b
h a r

a
 = −

2V r h=

( ) ( ) ( )2 2 3b b
V r r a r ar r

a a


= − = −

( ) ( )22 3
b

V r ar r
a


 = −

( ) ( )2 6
b

V r a r
a


 = −

( ) 0V r =

( )22 3 0
b

ar r
a


 − =

( )2 3 0r a r − =

2
, 0

3

a
r r = 

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

2

3

a
r = 0V  எனில்,

𝒓 =
𝟐𝒂

𝟑
எனும்நபாது 𝑨 தபருமமாகும். 

உருகளயின் ைன அளவு 𝑽 =
𝟒

𝟗
(கூம்பின் ைன அளவு)
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எ.ைா7.63 (1,1) என்ற புள்ளியில் இருந்து, ஓரைகு வட்டம் 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟏 -ன் மீதுள்ள எப்புள்ளி மிை
அருைாகமயிலும், எப்புள்ளி மிை அதிைத் ததாகைவிலும் இருக்கும்?
தரீ்வு

(1,1) என்ற புள்ளியில் இருந்து வட்டத்தின் மீது 
ஏநதனும் ஒரு புள்ளி 𝒙, 𝒚 -க்கு உள்ள தூரம்.

( ) ( )
2 2

1 1d x y= − + −

( ) ( )
2 22 1 1D d x y= = − + −

( ) ( )2 1 2 1
dD dy

x y
dx dx

= − + − 

( ) ( )2 1 2 1
dD x

x y
dx y

 
= − + − − 

 

2 2 1x y+ =

2 2 0
dy

x y
dx

+ =

dy x

dx y
= −

 2
2 1

xy y xy xdD x

dx y y

− − +  
= = − 

 

2 2 2

2 2 2 3
2 2 2

xdy y xy x
yd D y xdx

dx y y y

    − −  −   +  = = =       
  
 

By 𝟐𝒏𝒅 Derivative Test

0 2 0
dD x y

dx y

 −
=  = 

 

x y =

𝒙, 𝒚 ஆனது 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟏 என்ற வட்டத்தின் மீது அகமவதால்

22 1x =
1

2
x = 

ஆைநவ அறுதி தூரங்ைள் 𝟏

𝟐
,

𝟏

𝟐
, −

𝟏

𝟐
, −

𝟏

𝟐
என்ற 

புள்ளிைளில் ைிகடக்கும்.
2

2
1 1

,
2 2

0;
d D

dx  
 
 

 
 

 

2

2
1 1

,
2 2

0.
d D

dx  
− − 
 

 
 

 

எனநவ மிைக்குகறந்த தூரம் 𝟐 − 𝟏

மற்றும் மிை அதிை தூரம் 𝟐 + 𝟏 ஆகும். 

இங்கு ைட்டுப்பாடு

Let

𝟏, 𝟎−𝟏, 𝟎

𝟎, −𝟏

𝟎, 𝟏 𝟏, 𝟏
𝒚

𝒙
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எ.ைா 7.64 ஒரு எஃகு ஆகை ஒரு ோகளக்கு குகறந்த தர எஃகு 'x' டன்னும் மற்றும் உயர்தர
எஃகு y டன்னும் உற்பத்தி தசய்யும் திறன் தைாண்டது. இங்கு 𝒚 =

𝟒𝟎−𝟓𝒙

𝟏𝟎−𝒙
. குகறந்த தர எஃைின்

சந்கத விகை உயர்தர எஃைின் சந்கத விகையில் பாதி என்றால், அதிை பண வரகவப்
தபறுவதற்கு குகறந்த தர எஃகு மற்றும் உயர்தர எஃகு ஆைியவற்றின் உைந்த உற்பத்திைள்
என்னவாை இருக்ை நவண்டும்?
தரீ்வு

2R px py= +

( )
40 5 80 10

2
10 10

x x
R x px p p x

x x

− −   
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எனில்

𝑥 = 10 − 2 5 எனும்நபாது 𝑅 தபருமமாகும்

5 5y = −10 2 5x = − எனில்

எனநவ, தரம் குகறந்த மற்றும் தரம் உயர்ந்த 
எஃகுைகள ோள் ஒன்றிற்கு முகறநய 10 − 2 5 மற்றும் 
5 − 5 டன்ைள் உற்பத்தி தசய்ய நவண்டும்.

ஒரு டன் குகறந்த தர எஃைின் விகை ரூ p என்ை. 
எனநவ ஒரு டன் உயர்ந்த தர எஃைின் விகை ரூ 2p ஆகும்
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